中档大题测试（2）

1.（本题12分）已知函数
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2

2

2

2

2

20

0()

20

54

25

420

1

54

FR

k

k

k

kkk

k

k

k

--

+

×=×=

-

-

+

，且
[image: image2]
(1)求
[image: image3]的值；
(2)若角
[image: image4.wmf]q

的终边与单位圆的交于点
[image: image5.wmf]34
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，求
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2.（本题12分）某食品厂为了检查一条自动包装流水线的生产情况，随机抽取该流水线上
[image: image7.wmf]40

件产品作为样本称出它们的重量（单位：克），重量的分组区间为
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，
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，
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 ，
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[image: image12.wmf](
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，由此得到样本的频率分布直方图，如图所示．
[image: image1]（1）根据频率分布直方图，求重量超过

   
[image: image13.wmf]505

克的产品数量；
在上述抽取的
[image: image14.wmf]40

件产品中任取
[image: image15.wmf]2

件，设
[image: image16.wmf]Y


   为重量超过
[image: image17.wmf]505

克的产品数量，求
[image: image18.wmf]Y

的分布列；
从该流水线上任取
[image: image19.wmf]5

件产品，求恰有
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件产品的重量超过
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克的概率．
3.（本题14分）如图,已知
[image: image22.wmf]AB

^

平面
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,
[image: image24.wmf]DE//AB

,△
[image: image25.wmf]ACD

是正三角形,
[image: image26.wmf]AD=DE=2AB

,且
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是
[image: image28.wmf]CD

的中点.
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（1）求证:平面
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平面
[image: image30.wmf]CDE
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（2）求平面
[image: image31.wmf]BCE

与平面
[image: image32.wmf]ACD

所成锐二面角的大小.
4.（本题14分）数列
[image: image33.wmf]{
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（1）求数列
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（2）设数列
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项和为
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5.（本题14分）设F1，F2分别是椭圆
[image: image46]的左右焦点.
（1）若P是该椭圆上的一个动点，求[image: image47.png]


的最大值和最小值.
（2）是否存在经过点A（5，0）的直线l与椭圆交于不同的两点C，D，使得|F2C|＝|F2D|？若存在，求直线l的方程；若不存在，请说明理由.
课后练习：已知椭圆C的中心在原点，焦点在

轴上，左右焦点分别为

，且

，点（1，
[image: image51.wmf]2
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）在椭圆C上．
（1）求椭圆C的方程；
（2）过

的直线
[image: image53.wmf]l

与椭圆

相交于

两点，且

的面积为

，求直线
[image: image58.wmf]l

的方程．
【答案】（1）
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答案：

1.（1）
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（2）由题意可知
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2.（1）由频率分布直方图知，重量超过505克的产品数量为
[image: image68]（件）．（2分）
（2）
[image: image69.wmf]Y

的可能取值为0,1,2.                      （3分）
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Y的分布列为
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（3）利用样本估计总体，该流水线上产品重量超过505克的概率为0.3       （8分）
令
[image: image77.wmf]x

为任取的5件产品中重量超过505克的产品数量，
则
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故所求概率为
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3.（1）∵△ACD为正三角形,∴
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平面ACD,DE||AB, ∴DE
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平面BCE, ∴平面BCE⊥平面CDE  

（2）由（1）,以F为坐标原点, 

FA,FD,FP所在的直线分别为x,y,z轴（如图）, 

建立空间直角坐标系F—xyz.设AC=2, 
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显然,
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设面BCE与面ACD所成锐二面角为
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. 即平面BCE与平面ACD所成锐二面角为
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4.（1）①当n=1时，
[image: image99.wmf]111

1

1

2

aSa

+=\=

 
②当
[image: image100.wmf]2

n

³

时，
[image: image101.wmf](

)

(

)

1111

1

11

2

nnnnnnnnn

aSSaaaaaa

----

=-=---=-\=

 
∴数列
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（2）
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5.（1）易知a＝
[image: image117]，b＝2，c＝1，∴F1（－1，0），F2（1，0）
设P（x，y），则
[image: image118]
[image: image119.png]


＝（－1－x，－y）·（1－x，－y）＝x2＋y2－1＝x2＋4－
[image: image120]x2－1＝
[image: image121]x2＋3
∵x2∈[0，5]，
当x＝0，即点P为椭圆短轴端点时，[image: image122.png]


有最小值3；
当x＝±
[image: image123]，即点P为椭圆长轴端点时，[image: image124.png]


有最大值4.
（2）假设存在满足条件的直线l，易知点A（5，0）在椭圆外部，当直线斜率不存在时，直线l与椭圆无交点.
所以满足条件的直线斜率存在，设为k则直线方程为y＝k（x－5）
由方程组
[image: image125]   得：（5k2＋4）x2－50k2x＋125k2－20＝0
依题意，△＝20（16－80k2）＞0得：
[image: image126]
当
[image: image127]时，设交点为C（x1，y1），D（x2，y2），CD中点为R（x0，y0）
则x1＋x2＝
[image: image128]，x0＝
[image: image129]
∴y0＝k（x0－5）＝k（
[image: image130]－5）＝
[image: image131]
又|F2C|＝|F2D|，有F2R⊥l，即
[image: image132]＝－1
即
[image: image133]＝－1
即20k2＝20k2－4，
该等式不成立，所以满足条件的直线l不存在.
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