练思维，做大题（4）

一、基本点“单调性→最值”
1.
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（1）求
[image: image2.wmf]()
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的单调区间和极值
（2）若
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及
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不等式
[image: image5.wmf]2
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恒成立，求实数
[image: image6.wmf]m

的范围.

解：（1）定义域：                        
方法一：分离变量，求最值（单调性，或基本不等式）

方法二：不分离变量，讨论变量
2.
[image: image7]
（1）当
[image: image8]时，求
[image: image9.wmf])
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的单调区间
（2）若
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，
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的图象有3个不同的交点，求实数
[image: image13.wmf]m

的范围.

二、含“绝对值”型的函数（其一，讨论去绝对值；  其二，转化为最值）
3.已知函数
[image: image14]是定义在
[image: image15]上的偶函数，
[image: image16]，其中
[image: image17]均为常数.
(1)求实数
[image: image18]的值；
(2)试讨论函数
[image: image19.wmf](
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的奇偶性；
(3)若
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，求函数
[image: image21.wmf](
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的最小值.

*4．已知函数
[image: image22.wmf]2
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（1）若函数
[image: image23.wmf]()
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为偶函数，求
[image: image24.wmf]a

的值；
（2）若
[image: image25.wmf]1
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，求函数
[image: image26.wmf]()
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的单调递增区间；
（3）当
[image: image27.wmf]0
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时，若对任意的
[image: image28.wmf][0,)

x

Î+¥

，不等式
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恒成立，求实数
[image: image30.wmf]a

的取值范围.

5.设
[image: image31]，且曲线
[image: image32]在
[image: image33]处的切线与
[image: image34]轴平行
（1）求
[image: image35]的值，并讨论
[image: image36]的单调性；
（2）证明：当
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6.已知函数
[image: image39.wmf]()e
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（其中
[image: image40.wmf]e

是自然对数的底数），
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，
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（1）记函数
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，且
[image: image44.wmf]0

a

>

，求
[image: image45.wmf]()
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的单调增区间；
（2）若对任意
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 求实数
[image: image50.wmf]a

的取值范围． 
“每日一题”

已知函数
[image: image51.wmf]()ln
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（1）若a>0,试判断
[image: image52.wmf]()

fx

在定义域内的单调性;

（2）若
[image: image53.wmf]()

fx

在
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上的最小值为
[image: image55.wmf]3
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,求a的值;

（3）若
[image: image56.wmf]2
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在
[image: image57.wmf](
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上恒成立,求a的取值范围
三、含“任意，存在”

1.已知函数
[image: image58]．
（Ⅰ）求函数
[image: image59]在
[image: image60]上的最小值；
（Ⅱ）若存在
[image: image61]使不等式
[image: image62]成立，求实数
[image: image63]的取值范围．

2.设函数
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（1）当
[image: image65.wmf]1
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时，求函数
[image: image66.wmf]()
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的单调区间；
（2）在（1）的条件下，设函数
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，使
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[image: image71.wmf]b

的取值范围．

解析：函数
[image: image72.wmf]()
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的定义域为
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，
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（1）
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所以当
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故当
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时，函数
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的单调递增区间为
[image: image83.wmf](1,2)
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当
[image: image85.wmf]1
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在区间
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    所以函数
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在
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若对于
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[image: image93]
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在
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又
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①当
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b

<

时，
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在上
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②当
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③当
[image: image108.wmf]1
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[image: image109.wmf]()
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在上
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综上所述，
[image: image113.wmf]b

的取值范围是
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3.已知函数
[image: image115]
（1）讨论函数
[image: image116]的单调区间；
（2）设
[image: image117]，当 
[image: image118]时，若对任意的
[image: image119]，（
[image: image120]为自然对数的底数）都有
[image: image121]，求实数
[image: image122]的取值范围．
解：（1）∵
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若
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在
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在
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由（1）可知
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在
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3.设函数
[image: image148]（其中
[image: image149]）.
（1）当
[image: image150]时,求函数
[image: image151]的单调区间；
（2）当
[image: image152]时,求函数
[image: image153]在
[image: image154]上的最大值
[image: image155].
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解：（1） 当
[image: image156]时, 

[image: image157],
[image: image158]
令
[image: image159],得
[image: image160],
[image: image161]
当
[image: image162]变化时,
[image: image163]的变化如下表:
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[image: image168]
	
[image: image169]
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[image: image174]
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[image: image176]
	
[image: image177]
	极大值
	
[image: image178]
	极小值
	
[image: image179]


由表可知,函数
[image: image180]的递减区间为
[image: image181],递增区间为
[image: image182],
[image: image183].
（2）
[image: image184],
令
[image: image185],得
[image: image186],
[image: image187],
令
[image: image188],则
[image: image189],所以
[image: image190]在
[image: image191]上递增,
所以
[image: image192],从而
[image: image193],所以
[image: image194]
所以当
[image: image195]时,
[image: image196]；当
[image: image197]时,
[image: image198]；
所以
[image: image199]
令
[image: image200],则
[image: image201],
令
[image: image202],则
[image: image203]
所以
[image: image204]在
[image: image205]上递减,而
[image: image206]
所以存在
[image: image207]使得
[image: image208],且当
[image: image209]时,
[image: image210],
当
[image: image211]时,
[image: image212],
所以
[image: image213]在
[image: image214]上单调递增,在
[image: image215]上单调递减.
因为
[image: image216],
[image: image217],
所以
[image: image218]在
[image: image219]上恒成立,当且仅当
[image: image220]时取得“
[image: image221]”.
综上,函数
[image: image222]在
[image: image223]上的最大值
[image: image224].
4.已知
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（1）求函数
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的单调区间；
（2）若关于
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的方程
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解析：（1）
[image: image232]  
∴当
[image: image233]时,
[image: image234]；当
[image: image235]时, 
[image: image236]； 
∴函数
[image: image237]在区间（0,1）上为增函数；在区间
[image: image238]为减函数        4分
（2）由（1）得
[image: image239]的极大值为
[image: image240],令
[image: image241],
所以当
[image: image242]时,函数
[image: image243]取得最小值
[image: image244],
又因为方程
[image: image245]有实数解,那么
[image: image246],即
[image: image247],
所以实数
[image: image248]的取值范围是：
[image: image249]．                          8分
（3）∵函数
[image: image250]在区间
[image: image251]为减函数,而
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∴
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即
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∴
[image: image258]结论成立．                          14分
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列表如下：
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（2）由（1）可知
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方法一：（分离变量）
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方法二：（不分离变量，二次函数根的分布）
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3.解：（1）由题意得
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