圆锥曲线1             班级                     姓名                        学号
课题一：1．椭圆的概念
平面内与两定点F1、F2的距离的和等于常数(大于|F1F2|)的点的轨迹叫椭圆。这两定点叫做椭圆的焦点，两焦点间的距离叫做焦距。
集合P＝{M||MF1|＋|MF2|＝2a，|F1F2|＝2c，其中a＞0，c＞0，且a，c为常数}。
(1)若a＞c，则集合P为椭圆；  (2)若a＝c，则集合P为线段；   (3)若a＜c，则集合P为空集。
2．椭圆的标准方程和几何性质
	标准方程
	＋＝1(a＞b＞0)
	＋＝1(a＞b＞0)

	图形
	[image: ]
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	性质
	范围
	－a ≤x≤a
－b≤y ≤b
	－b ≤ x≤ b
－a≤y≤a

	
	对称性
	对称轴：坐标轴对称中心：原点

	
	顶点
	A1(－a,0)，A2(a,0)
B1(0，－b)，B2(0，b)
	A1(0，－a)，A2(0，a)
B1(－b,0)，B2(b,0)

	
	轴
	长轴A1A2的长为2a；短轴B1B2的长为2b

	
	焦距
	|F1F2|＝2c

	
	离心率
	e＝∈(0,1)

	
	a,b,c关系
	c2＝a2－b2


3．椭圆中常用的4个结论
(1)设椭圆＋＝1(a＞b＞0)上任意一点P(x，y)，则当x＝0时，|OP|有最小值b，这时P在短轴端点处；
当x＝±a时，|OP|有最大值a，这时P在长轴端点处。
(2)椭圆的一个焦点、中心和短轴的一个端点构成直角三角形，其中a是斜边长，a2＝b2＋c2。
(3)已知过焦点F1的弦AB，则△ABF2的周长为4a。
(4)若P为椭圆上任一点，F为其焦点，则a－c ≤ |PF| ≤ a＋c。
提醒: 1．在求椭圆的离心率时，关注椭圆中a，b，c之间的关系。
2．椭圆的离心率的大小决定椭圆的扁平程度：离心率越大，椭圆越扁；离心率越小，椭圆越圆。
3．方程Ax2＋By2＝1(AB≠0)表示椭圆的充要条件是A>0，B>0且A≠B。
类型一：椭圆的定义及应用
(1)过椭圆4x2＋y2＝1的一个焦点F1的直线与椭圆交于A，B两点，则A与B和椭圆的另一个焦点F2构成的
△ABF2的周长为                                                   答案：4
(2)F1，F2是椭圆＋＝1的两个焦点，A为椭圆上一点，且∠AF1F2＝45°，则△AF1F2的面积为        
                                                                                      答案：


练习：(1)已知A，B是圆＋y2＝4(F为圆心)上一动点，线段AB的垂直平分线交BF于点P，则动点P的轨迹方程为________。
(2)若F是椭圆5x2＋9y2＝45的左焦点，P是此椭圆上的动点，A(1,1)是一定点。求|PA|＋|PF|的最大值和最小值。




类型二：椭圆的标准方程及其应用
【典例】　(1)若直线x－2y＋2＝0经过椭圆的一个焦点和一个顶点，则该椭圆的标准方程为             
(2) 设F1，F2分别是椭圆E：x2＋＝1(0<b<1)的左、右焦点，过点F1的直线交椭圆E于A，B两点。若|AF1|＝3|F1B|，AF2⊥x轴，则椭圆E的方程为____________________________
(3) 过点(，－)，且与椭圆＋＝1有相同焦点的椭圆的标准方程为_________________





类型三：椭圆的简单几何性质
【典例】已知点F1，F2是椭圆x2＋2y2＝2的左，右焦点，点P是该椭圆上的一个动点，那么|＋|的最小值是    A．0       B．1       C．2        D．2
特殊：求离心率的值或范围
【典例】　(1)(2016·全国卷Ⅲ)已知O为坐标原点，F是椭圆C：＋＝1(a>b>0)的左焦点，A，B分别为C的左，右顶点。P为C上一点，且PF⊥x轴。过点A的直线l与线段PF交于点M，与y轴交于点E。若直线BM经过OE的中点，则C的离心率为(　　)
A.       B.      C.      D.
(2)(2015·福建高考)已知椭圆E：＋＝1(a>b>0)的右焦点为F，短轴的一个端点为M，直线l：3x－4y＝0交椭圆E于A，B两点。若|AF|＋|BF|＝4，点M到直线l的距离不小于，则椭圆E的离心率的取值范围是(　　)
A.     B.     C.     D.
(3)设F1，F2为椭圆的两个焦点，以F2为圆心作圆，已知圆F2经过椭圆的中心，且与椭圆相交于点M，若直线MF1恰与圆F2相切，则该椭圆的离心率为________。






综合：已知椭圆＋＝1(a>b>0)的一个顶点为B(0,4)，离心率e＝，直线l交椭圆于M，N两点。
(1)若直线l的方程为y＝x－4，求弦MN的长；
(2)如果△BMN的重心恰好为椭圆的右焦点F，求直线l方程的一般式。






课题二：1．双曲线的概念
平面内到两定点F1，F2的距离之差的绝对值等于常数(大于零且小于|F1F2|)的点的轨迹叫做双曲线。这两个定点叫双曲线的焦点，两焦点间的距离叫焦距。
集合P＝{M|||MF1|－|MF2||＝2a，|F1F2|＝2c，其中a、c为常数且a＞0，c＞0}。
(1)当a＜c时，M点的轨迹是双曲线；  (2)当a＝c时，M点的轨迹是两条射线；(3)当a＞c时，M点不存在。
	标准方程
	－＝1 (a＞0，b＞0)
	－＝1 (a＞0，b＞0)

	图形
	[image: ]
	[image: ]

	性质
	范围
	x≥a或x≤－a，y∈R
	x∈R，y≤－a或y≥a

	
	对称性
	对称轴：坐标轴
对称中心：原点
	对称轴：坐标轴
对称中心：原点

	
	顶点
	顶点坐标：A1(－a,0)，A2(a,0)
	顶点坐标：A1(0，－a)，A2(0，a)

	
	渐近线
	y＝±x
	y＝±x

	
	离心率
	e＝，e∈(1，＋∞)，其中c＝

	性质
	实虚轴
	线段A1A2叫做双曲线的实轴，|A1A2|＝2a；  线段B1B2叫做双曲线的虚轴，|B1B2|＝2b；
a叫做双曲线的实半轴长，b叫做双曲线的虚半轴长


2．双曲线的标准方程和几何性质
提醒：1．双曲线方程中c2＝a2＋b2，说明双曲线方程中c最大，不要与椭圆中的知识相混淆。
2．双曲线－＝1(a>0，b>0)的渐近线方程是y＝±x，－＝1(a>0，b>0)的渐近线方程是y＝±x。
3．渐近线与离心率 －＝1(a>0，b>0)的一条渐近线的斜率为  ＝。
4．若P为双曲线上一点，F为其对应焦点，则|PF|≥c－a。
类型一：双曲线的定义及其应用
【典例】　(1)已知圆C：(x－3)2＋y2＝4，定点A(－3,0)，则过定点A且和圆C外切的动圆圆心M的轨迹方程为________
(2) 已知F1，F2为双曲线C：x2－y2＝2的左、右焦点，点P在C上，|PF1|＝2|PF2|，则cos∠F1PF2＝________
(3) 将(2)中条件“|PF1|＝2|PF2|”改为“∠F1PF2＝60°”，则△F1PF2的面积是             



【变式】　已知F是双曲线－＝1的左焦点，A(1,4)，P是双曲线右支上的动点，则|PF|＋|PA|的最小值为________

类型二：双曲线的标准方程
(1)已知双曲线C：－＝1(a>0，b>0)的焦距为10，点P(2,1)在C的一条渐近线上，则C的方程为        
(2)已知双曲线－＝1(a>0，b>0)的一条渐近线过点(2，)，且双曲线的一个焦点在抛物线y2＝4x的准线上，则双曲线的方程为              
(3)设双曲线C经过点(2,2)，且与－x2＝1具有相同渐近线，则C的方程为________



类型三：双曲线的几何性质
(1)(2016·北京高考)已知双曲线－＝1(a>0，b>0)的一条渐近线为2x＋y＝0，一个焦点为(，0)，则a＝________；b＝________。
(2)(2016·全国卷Ⅱ)已知F1，F2是双曲线E：－＝1的左，右焦点，点M在E上，MF1与x轴垂直，
sin∠MF2F1＝，则E的离心率为       
(3)(2016·湖南十校联考)设双曲线－＝1的两条渐近线与直线x＝分别交于A，B两点，F为该双曲线的右焦点。若60°<∠AFB<90°，则该双曲线的离心率的取值范围是                
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